UBER DEN WERT DER INTEGRALFORMEL
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§1 Aus der Betrachtung unzéhliger Kreisbogen, die entweder einen zugang-
lichen Sinus oder einen zugénglichen Tangens haben, habe ich schon einst
die Summationen zweier unendlicher Reihen abgeleitet, die wegen ihrer all-
gemeinen Summe besonders bemerkenswert erschienen. Wenn namlich die
Buchstaben m und n beliebige Zahlen bezeichnen, verhalten sich, nachdem
das Verhiltnis des Durchmesser zur Peripherie wie 1 zu 7t gesetzt wurde, die
beiden Summationen auf diese Weise

1+ 1 1 1 n 1 otc —
m m-—n m-+n 2n+m 3n—m _nsin%
und
1 1 n 1 1 " 1 g 7T
— — — - etc= ———
m n—m m+n 2n—-n 2n+m 3n—m ntan 2%

n

und aus diesen beiden Reihen habe ich zu dieser Zeit die Summationen all
dieser Reihen herausgelost, deren Nenner nach den Potenzen natiirlicher
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Potenzen fortschreiten, wie ich in der Einleitung , Einleitung in die Analysis
des Unendlichen” und andernorts umfangreicher dargelegt habe. Nun aber
haben mich die Reihen zur Integration der im Titel dargebotenen Formel
gefiihrt, die umso mehr der Aufmerksamkeit wiirdig erscheint, weil sich die
Integrationen dieser Art auf andere Arten keineswegs ausfiihren lassen.

§2 Es ist aber sofort klar, dass diese beiden unendlichen Reihen aus der
Entwicklung der Integralformeln entstehen, wenn nach der Integration der
variablen Grofle ein gewisser Wert, wie z. B. die Einheit, zugeteilt wird; so
wird die erste Reihe aus der Entwicklung der Integralformel

- om—1 n—m—1
/ idz

1+ z"

abgeleitet, die zweite aber aus der Entwicklung dieser

mel _ anmfl
e
—Zz

wenn nach der Integration z = 1 gesetzt wird. Weiter habe ich aber aus den
Prinzipien der Integralrechnung gezeigt, dass der Wert des ersten Integrals
der beiden Formeln, wenn nach der Integration z = 1 gesetzt wird, zu dieser
einfachen Formel reduziert wird

T
nsin =T
das zweite Integral aber im Fall z = 1 zu dieser

7T

mrt’/
ntanT

sodass aus den Prinzipien der Integralrechnung bekannt ist, dass

mel _|_an11171 T
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ist, wenn nach der so ausgefiihrten Integration, dass das Integral fiir z = 0
verschwindet, z = 1 gesetzt wird.



§3 Damit also diese zwei Integrationen auf die vorgelegten Form zurtiickge-
fithrt werden, wollen wir n = 2A und m = A — w setzen, woher jene beiden
unendlichen Reihen diese Form annehmen

! + ! — 1 - ! + ! + 1 —etc
A—w A+w 3A—-—w 3B3A4+w BA—w BA+w

und

1 B 1 n 1 B 1 B 1 n 1 B 1
A—w A+w 3MA—-—w 3A—w 3A+w BA—w BdbA+4w

dies erste Summe dieser Reihen wird daher

T T
2 sin (?\Aw) ~ 2 cos =

sein, die Summe der zweiten wird daher

U T T W
2] tan (/\AW) ~ 2Acot 7 2A 2A

sein. Wenn wir daher der Kiirze wegen

i =3 und ntannw—T
ZACOS% - 27 20

setzen, haben wir die folgenden zwei Integrationen

ZA—w + Z)H—w dz A w _ A+w dZ
[l N s
14+2z24 2z 1-2z20 2z

§4 Uber der beiden Integrationen bemerke ich vor Allem, dass die vollkom-
men Geltung haben, ob entweder fiir die Buchstaben A und w ganze Zahlen
oder gebrochene Zahlen angenommen werden. Es seien namlich A und w
beliebige gebrochene Zahlen, die ganze werden, wenn sie mit & multipliziert
werden, nachdem das festgelegt worden ist, sei z = x*, und es wird % = %
sein und die beliebige Potenz z” = z*?; daher wird die erste Formel

1+ x202 x

sein; weil dort schon alle Exponenten ganze Zahlen sind, unterscheidet sich
der Wert dieser Formel, nachdem nach der Integration x = 1 gesetzt worden



ist, da ja dann auch z = 1 ist, von der Vorhergehenden nur, weil wir hier
aA und aw anstelle von A und w haben, und aufSerdem hier der Faktor «
vorhanden ist, weshalb der Wert dieser Formel
T T
" 2a\ cos = ~ 2Acos =

sein wird, welcher Wert also gleich S ist, vollig wie zuvor; diese Identitat gilt
aber natiirlich auch in der anderen Form, woher klar ist, auch wenn fiir A und
w beliebige gebrochene Zahlen angenommen werden, dass die Integration,
die hier dargeboten wurde, nichtsdestoweniger stets Geltung haben wird;
dieser Umstand verdient bemerkt zu werden, da wir ja in den folgenden
Paragraphen den Buchstaben w wie eine Variable betrachten werden.

§5 Nachdem daher diese beiden Integralformeln, die mit den Buchstaben
s und T bezeichnet wurden, so integriert wurden, dass sie fiir x = 0 gesetzt
verschwinden, konnen diese Integrale nicht nur wie eine Funktion der Grofse
z betrachtet werden, sondern sogar wie eine Funktion zweier Variablen z und
w, weil ja die Zahl w sich wie eine Variable betrachten lésst; ja es ldsst sich
sogar der Exponent A als eine variable Grofie annehmen, aber weil daher die
Integralformeln anderer Art hervorgehen wiirden, als ich hier zu betrachten
beschlossen habe, sehe ich hier allein die Grofde w aufSer der Variablen z wie
eine variable Grofde an.

§6 Weil daher
5_ / Z)\fw _i_Z)Hrw%
1+2z2¢ 2z
ist, in welcher Integration allein z wie eine Variable betrachtet wird, wird mit
der gewohnten Schreibweise

<d5> B s

dz ) 1+z22  z
sein; man differenziere diese Formel erneut nach der Variable w und es wird
dds N AR N2 |
( ) = —Inz
dzdw 14222 z

sein, welche Formel mit dz multipliziert und nach der Variablen z integriert
gibt:

/d ddS / —gAw 4 A gy

—1
dzdw 1+ z2A z &



wo man bemerke, dass S = 527 ist, so dass wir folgern
2A cos 3¢

ds 77T Sin %
)=
dw 4AA (cos 5¢)

nach Einsetzen welches Wertes wir diese Integration erlangen

/ —ZAw 4 M gy 7 sin 2%
= C  lhz=-——2
1+ z24 z w2

+ 4AA (cos Z%)

§7 Wenn daher die andere Formel auf dieselbe Art betrachtet wird, weil

T = T tan W
2A 2A
ist, wird
dT T

(@) - 4AA (cos %)2

sein, aus welcher Integralformel aber

(ﬂ) B / _ZA—w —ZA'H‘J%
dw 1—2z2A z

sein wird, woher wir die folgende Integration erschliefsen

Inz

AW 4 MW gz T
A - .

1-22 2 4AA (cos Z¢)

§8 Da wir ja die Buchstaben S und T auch durch Reihen ausgedriickt ange-
geben haben, wird auch durch dhnliche Reihen sein

ds 1 1 1 1
(dw> T W)l G twl  Br—w?  Britwr T Grisawp C
B ﬂﬂsin%
4AA (cos %)2

Auf die gleiche Art wird fiir die andere Reihe sein:

ary = 1 1 1 1 1
(dw> Tl T rwrl T Br—w? Bt T Br—w)

TTTT

7 tetc

B 4AA (cos 721—;‘")2



und so haben wir die Summen dieser Reihen auch auf zweierlei Weisen
dargestellt, natiirlich durch die entwickelte Formel, die die Grofie 7t einbezieht,
dann aber auch durch die Integralformel, die so beschaffen ist, dass ihr Integral
mit keiner bis jetzt gebrauchten Methode angegeben werden kann.

§9 Wir wollen diese Integrationen auf einige spezielle Félle anwenden; und
zuerst wollen wir w = 0 setzen, in welchem Fall die erste Integration von
selbst ins Auge fillt, aber die zweite liefert

277 dz . T
1—224 z 4AA

[ L=
1—224 2 - 8AA

und daher erhalten wir diese Summation

oder

1 1 1 1 1 TTTT
A T ax To T T T T g
oder
NN L S S L)
925 19" 51 8

was ist schon vor langer Zeit von mir gezeigt worden ist.

§10 Hier ist sofort klar, dass es egal ist, welche Zahl fiir A angenommen
wird; es sei daher A = 1 und man hat diese Integration

/ dzlnz 7w
1-22 8’
aus welcher sich die leichteren Integrale

dzlnz dzlnz
un
1—2z 1+z

mithilfe dieser Uberlegung erschliefien lassen; es werde

zdzInz

1—2zz

4 und Inz = J Inwv ist, geht

/dvlnv_
4 1—-v

gesetzt und fiir zz = v, dass zdz =




hervor, wenn nattiirlich nach der Integration v = 1 wird, in welchem Fall
jedenfalls auch z = 1 wird; so wird also

dolnv

4P
1—v

sein; nun addiere man die erste Formel zur gefundenen und es wird

—p_-==
1—2zz 8

/dzlnz+zdzlnz 7T

sein, diese Formel reduziert sich aber von selbst zu dieser

1
dz nz_P TUTT

1—z 8’
nur haben wir aber gesehen, dass f %‘;U oder dl%gz = 4P ist, sodass
4P = P — % ist, woher nattirlich P = — 77 ist, woraus folgt, dass

/dzlnz TTTT
1—z 6

ist, auf dhnliche Weise wird

/dzlnz—zdzlnz p TTTT TTTT
1—2zz 8 12

sein, welcher, indem man mit 1 — z kiirzt, liefert

dzInz TTTT

1+z 127

daher erhalten wir drei besonders bemerkenswerte Integrationen

dzlnz T
Jo1+z 12
dzlnz TTTT

I1. = ——
/ 1—2z 6
dzInz 7T

I1I. = ——

/1—22 8’

welchen

zdzlnz TTTT
IV. ==
V/ 1—2zz 24

hinzugeftigt werden kann.



§11 So wie daher die Formeln aus den Prinzipien der Integralrechnung
abgeleitet werden, so kann deren Giiltigkeit durch Auflésung in Reihen leicht
bestatigt werden, weil namlich

1
1+z

ist und im Allgemeinen

=1—z+zz—22+2*—2° +etc

Zn+1 Zn+1
"dzlnz = Inz — —,
/z zlnz n+1nz 1)
welcher Wert sich fiir z = 1 gesetzt zu _(n+171)2 reduziert, ist es klar, dass
dzlnz ——1%—1—1%—l—i+etc——E
1+z 4 9 16 25 12
ist, oder
1—1+1—l+l—etc—ﬂ'
4 9 16 25 127

auf dhnliche Weise wird wegen

1
— =1+4z+zz+28+ 2 +ete

1-2z
dzlnz 1 1 1 1 . _ 7«
1—z 4 9 16 25 ° 6
oder
T A8
47916 25T T 6
dann wird aber wegen
1
=14zz42 +2°+2° +etc
1—2zz
1—zz 9 25 49 81 -8
sein oder
T4 ih bbb Lete=""
9 25 49 81 -8
Auf dieselbe Weise wird sogar
/zdzlnz__l_l_l_l_etc__mr
1—-zz 4 16 36 64 24



sein oder

4716 36 64 ST 247

welche Summationen bekannt sind. Aber trotzdem hat bis jetzt niemand mit
einer direkten Methode gezeigt, dass

dzlnz TTTT

1+z 12

ist.

§12 Wir wollen nun w = 1 setzen und unsere Integrationen nehmen diese
Formen an

. / —z}2(1—zz)dzlnz  77Tsingy
: 21 = 2
14z 4AA (cos %)
5 / —z'2(14zz)dzlnz s
. 1—z2 4AA (cos %)2/

woher man fiir verschiedene Werte von A, die nicht kleiner als 2 angenommen
werden diirfen, folgende Integrationen erhalt:
I. Wenn A = 2 ist, wird

1 / —(1—2zz)dzlnz 7w

1+ 2z 82
—(142zz)dzlnz 7w —dzlnz nm
> / - g % [ T3

sein.
II. Wenn A = 3 ist, haben wir

1 / —z(1 —zz)dzlnz 7w

1+ 26 T 54
5 / —2z(1+zz)dzlnz _ [ —zdzlnz _ 7m
' 1—2z6 ) 1—zz+z4 87

Diese Formeln aber gehen, indem zz = v gesetzt wird, {iber in die folgenden:

1 / —dv(l1-v)Inv 277

1403 27
’ dovlnv A
’ 1—v+ov Y



III. Es sei A = 4 und wir folgern
V2-1

1 / —zz(1 —zz)dzlnz U0\ 5.5 _anV2-v2
' 1+28 16(2 4+ v/2) 32(2+v2)

T
1-zz)(1+2z2Y)  16(2+V2)
welche letzte Formel zu dieser reduziert wird

—dzlnz (1—-zz)dzlnz  nnm
1—zz / 1+zt 82+ V2)

/ —2z(1+2zz)dzlnz / —zzdzInz
2. =
1—28 (

/4

7

es ist aber

/—dzlnz TTTT
1—2z 8’

woher man findet

/dzlnz(l—zz) _ n(1+vV2)  am

1+z24 7 82+v2) 82’
welcher Wert im oberen Fall A = 2 gefunden wurde.

§13 Nichts aber steht im Wege, dass wir sogar A = 1 setzen, solange die
Integrale so genommen werden, dass sie fiir z = 0 gesetzt verschwinden; dann
aber wird aber aufgefunden

L /—(1—zz)dzlnz oo und
z(1+ zz)

) / —(14zz)dzInz — o,
z(1 — zz)

woher sich daraus nichts schlieSen lasst. Im Ubrigen verdeutlichen auch
unsere oben gefundenen Reihen natiirlich, dass deren Summen unendlich
sind, weil ja der erste Term der beiden (=L unendlich wird, nachdem — wie
es gemacht haben - A = 1 und w = 1 gesetzt wurde.

§14 Nachdem diese Fille entwickelt wurden, wollen wir weiter fortschreiten
und wollen die gefundenen Integralformeln

_ A—w Aw
/Z—i_Zdzzlnz =S und

1+ 22
A—w Atw
-z -z dz ,
[ == Fme=T
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setzen, sodass ist

: Tw
JU7T SIN 3

B 4AA (cos %)2

und T = i

VYN (cos %)2’

!/

wie vorher wollen wir nach w differenzieren, dadurch erlangen wir diese
Integrationen

AW 4 M gy ’ dsy’
[ e (2 :(dw> und

A0 e gy 5 dar\’
—— (1 =(—].
/ 1-224 2 (Inz) (dw)
Wir wollen daher schlussendlich der Kiirze wegen den Winkel 7% = ¢ setzen,
sodass ) )
TT7T Sin @ 77T sin @

! __ —
5= 4AA(cos @)2  4AA(cosg)?

ist und
TTTT

y QL
4AA(cos ¢)?

und wir finden

g Sne (cos go)2+2(sinq))2d 1+ (sing)?

(cos )2 (cos )3 ¢ (cos )3 de,

wo dp = ¢ ist; daher erschliefen wir

<dS’>_n3 1+ (sin3¢)*\ _ =° 2 1 ‘
dw 8A3 (cos%)g’ 8A3 (cos %)3 cos 2% |’

auf dieselbe Weise wird

1 _ 2dg¢sing
(cos )2 (cos@)d
wegen
p_mm 1
~ 4AA (cos @)?
und daher

(dT’) o 2singY
dw 8A3 (cos %)3’

11



als logische Konsequenz entstehen daher diese Integralformeln:

/ Z)\fw 4 Z)\+w %(lnz)Z _ L?) 2 1
1+224 z 8A3 (cos %)3 cos Z¢
A—w Aw 3 fn W
z -z dz °  2sin
| G e = g A
(cos ﬁ)

§15 Wenn wir auf diese Weise die in 8 gefundenen Reihen erneut nach der
Variablen w differenzieren, gelangen wir zu den folgenden Summationen:

o) o2
8A3 (cos %)3 cos 5§

2 2 2 2 2

TP T tw)P Gi—w)P Gritw)  Gr—wP  Grrwp
und
o 2singy 2 2 2 2 2

— etc.

8V (cos ey (A—wP  (AtwP (A-wP  (BAtwP  5A-w)

§16 Wenn wir hier w = 0 und A = 1 setzen, nimmt die erste Integration
diese Form an
/2dz(1nz)2 2 2 2 2 2 2 2

1tz 8 DB 3 2 5

sodass
11 1 1 1 1 s
TP R AT In
wie ich schon vor langer Zeit gezeigt habe. Die andere Integration aber wird
in diesem Fall zu 0. Aus dem ersten Integral

dz(Inz)? 7

1+zz 16
lassen sich keine anderen erschliefsen, wie wir es oben aus der Formel
dzlnz T
1—zz 8

gemacht haben, deshalb weil hier der Nenner 1 + zz keine reellen Faktoren
hat.
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§17 Wir wollen daher A = 2 und w = 1 setzen und die Integration wird

1424 32V/3

geben; es entsteht daher diese Reihe

/ (1+2zz)dz(lnz)>  37°

2 2 2 2 2 2

T A R R TR
sodass
1,101 1.1, 1 e
1373 5 B9 118 T 64v2
ist, welche zu der oberen addiert
1 1 1 1 1 1 3 2
13 7895 15 173 233 1282

liefert. Die andere Integration in diesem Fall gibt

dz(Inz)? 13
1+zz 16’

welche mit der im vorhergehenden Paragraphen vollkommen tibereinstimmt,
weil ja diese Reihe entsteht

2 2.2 2.2 2 2

3 3 58 7B 9 113 133 '
§18 Damit wir aber eher imstande sind, die folgenden Integrationen durch
weitere Differentationen zu finden, wollen wir sie allgemein darstellen; und

weil fiir die erste -

= w
2A cos e

13



ist, schreiten die daher entstehenden Integrationen der Reihe nach so voran:

. A9 4 MO dz _
' / 14+224  z N
o/ —F gtz (48
' 24 z2A z - \dw
A9 4 M0 dz 2 dds
m [ (ne) _<wz>
<—ZA7“)+—ZA+“’dZ 3 d3s
v /Hz”‘z(lnz)_<w3>
N A P s s
e LD —(w)
_ZAfa7+_ZA+quZ 5 dSS
Vi [ z(lnz)_<dw>
ZA7“)+—ZA+“’dZ 6 dés
Vi [ g _<cu6>
etc.

§19 Fiir das leichtere Ausfiihren dieser ununterbrochenen Differentationen
wollen wir der Kiirze wegen also ﬁ = & setzen, sodass S = ﬁ ist; dann sei
aber sinaw = p und cosaw = p, und es wird dp = aqgdw und dg = —apdw

sein. Auflerdem sei es angemerkt, dass

n n—1 1 n+1
I e s

ist. Nachdem das vorausgeschickt worden ist, wird wegen S = a

ds\y p
() =3

dds\ (1. 2pp
(dw>_“ <q+q3>’

1
q

sein, darauf

14



weiter

(£9) (22 2)
w? 91 ¢
AN 5 (5 28pp 24"
Wt q e 7
<d55> _ (61 n 180p° n 120p5>
w° 91 4" 9°
( des > _ 7 (61 N 662pp N 1320p* N 720p6>
Wb q e e 7
d’s 1385p  7266p>  10920p° | 5040p”
<7>:“8( p 7266p" , 10920p7 SP);
dew 99 q q q
diese Werte aber werden wegen pp = 1 — gq zu den folgenden reduziert
S oc;
ds 1
dw P qq9

5(1-2-3-4_20+1)
P ? q

‘Q—

S

wn

N N N N
I
=

w4

&S _a6p<1'2'3'4'5_60+1>

w? q° gt aqq

d®S\ /1. 6 840 182 1

e 7 55 T34
q q 7 q

§20 Es lassen sich die letzteren Formen mithilfe der beiden folgenden Lem-
mata finden

1 (n+1)p
g1 = adw g2

2 n+1 ny
IL. dqnﬂ—zxdw (q”“_q”)'

15



daher finden wir

S = le
q
ds B p
dw) T %5

d’s 2.3.-4-5p 3-.20

Lo) (220 220 1)

w q q a9

d°s _ 7 (%3:4-5-6p 840 wz_1>

w q’ R |

d’s (2 7p 5-840p  3-182p p
dw” ) q° q° q* qq)"

§21 Dieselben Reihen, die diesen Formeln entsprechen, werden aber

S= ! + Lt 1 + ! + ! —etc
A—w A4+w B3A—w B3A4+w bA—w BbA+w

ds 1 1 1 1 1

V| = - - + + - — efc
(dw) A—w)? (Atw)? BrA—w)? BA+w)? (BGA-—w)? (BA+w)?

dds 12 1-2 1-2 1-2 1-2 1-2
<dw2> T -0l  hxwP BGr-wP Gritwl Br—wP  GAtwp °F

d3s 1-2-3 1-2-3 1-2-3 1-2-3 1-2-3 1-2-3

<dw> Tt Dt w)f Bl Grrw)l  BGr-w) Grrwp o€

d*s 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4
<dw4> T —wp T htwP Br—w)P Gritwp  Gri-—wp Gritawp O

d>s ~1-2-3-4.5 1-2-3-4-.5 1-2-3-4-5 1-2-3-4-.5 1-2-3-4.5 1-2-3-4-5
(dw5>_ A=) (A+w¥  BGr—w)f | Brtw) | (BA—w)p  (BrAtw)
des 1----- 6 1----- 6 1----- 6 1----- 6 1----- 6 1----- 6
(dw6> S h—wy T Otw) BGr—w) Gty  Gri-—w) | Grivawy €

d’s 1----. 7 1----. 7 1----. 7 1----. 7 Tevn-- 7 1ev--- 7
<dw7> TP 1w BGr-—wf  Brtwr  Gri-wP Gritwp oF

16



Beziiglich dieser Werte aber muss man sich aber daran erinnern, dass

T . Tw Tw
X p=sin—— und ¢ =cosaw = cos —

“= 20 20

ist.

§22 Auf dieselbe Weise werden die Werte oder die Integralformeln der
anderen Art erledigt, fiir welche

ist, woher durch wiederholtes Ableiten die folgenden Integrationen entstehen:

Z/\fw o ZA+w dz
S !
—zAw _ ZAw gy | (4T
[T = (g
AW — M dz 5 ddT
M [ e - (de)
_A—w _ AMw 3
v [ S T <d(;>
Z/\—w - Z/H—w dz . d4T
Vo[ e St = <dw>
_A—w _ Aw 5
Vi [ Tny’ - (de
Z)\—w _ ZA+w dz p déT

§23 Es werde wiederum 57 = a gesetzt, sinaw = p und cosaw = g, dass
T = % ist, welche Formel nach dem Lemma aus 20 mehrmals differenziert

17



gibt:

T = ocZ
(&) -
dw) ~ T qq
(ddT) B a32p
dw?) 7 §#
d3T 6 4
(£2) -+ (22
dw 7t qq
ATV s (2 8p
dw? q q°
d5T ¢ (120p 120 16
aos ) T\ AT,
w q q*  qq
(d6T) _ 7 (720p _ 480p 32;9)
dwb 7 P P
<d7T> _ 8 (5040;9 6720 2016 64)
dw? q° q° @ qq)

§24 Die unendlichen Reihen, die dabei entstehen, werden sein:

T = L - L + ! - L + L — L + etc
A—w A4w 3B3A—w 3A4+w BA—w BA+w

dT 1 1 1 1
<d> Tl T twrl  Gr—wl T BrAtw? T Gr—wp Te
ddT 1-2 1-2 1-2 1-2 1-2

- — + - + —etc
( dw ) A—w)® A+w)3 Br—w) BrAt+w)® (BA—w)d
d’T 1-2-3 1-2-3 1-2-3 1-2-3 1-2-3
(dw>:(A—w)4+()\+w)4+(3A—w)4+(3/\+w)4+(5/\—w)4+etc
d*T 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4 1-2-3-4
<dw4> S O—wp (xwp T BrAi—wp (Gritwp  Gr—awp °F
d°T 1-2-3-.4.5 1-2-3-4.5 1-2.-3-4.5 1.2-3-4.5 1.2.-3-4-5
<dw5>: A=) | (Atwl | BrA-w)f | GAtwr | (Br—w)p o€
deT 1-.--. 6 1----. 6 1----. 6 1----. 6 1----.
<dw6> T O—w)y (trw)  BGri-wy BGritw) Gr—w)y

18



§25 Es wird daher der Miihe wert sein, einfachere Fille zu entwickeln, die
entstehen, indem man A = 1 und w = 0 setzt, sodassa = 7, p =0und g = 1

ist, woher wir haben:

Fiir die erste:

_T
)
dsy _
dw /)
ddsy
w?) 8
d3s
(wﬁzo
s\ s
wt) o 32
dss
(wﬁzo
d675 6l
wb ) 128
d’s
(aﬁzo

Fiir die zweite:

T =
dT\ _ nz
dw/) 4
ddT
(wﬂ—o
&y 7
dwd3/) 8
d4T
(mQ—O
TN _ 7t
w?) 4
éT
(&OIO

§26 Nach Weglassen der verschwindenden Werte haben wir aus der ersten
Reihe die folgenden Integralformeln mit den daher herstammenden Reihen:

dz

— T — 1
1tzz 4 375 7
dz(Inz)? = 2 2 2
Ttz 16 B @ 5

dz(Inz)* 57° 24 24 24

112z 64 1B 3 5
dz(Inz)® 6ln’ 720 720 720 720 L 720 720
B 5 7 9 11

142z 256 17 37
etc
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§27 Aus der anderen Reihe aber haben wir fiir diesen Fall

—dzlnz T 1
1-2z 8 12 +32+52+ +92+112 132 Tete
—dz(lnz)> #* 6 6 6 6 6 6 6
/ 1—2z 16 W T mTaATa Ttz e
/_dz(lnz)s m° 120120 120 120 120 120 120
1— 2z 8§ 16 ' 36 ' 56 ' 76 ' 96 ' 116 ' 136

etc

§28 Wie wir aus dem ersten Integral der zweiten Reihe diese Formeln gefol-
gert haben

dzlnz _@ und /dzlnz T

1-z 1+z 127
konnen auch die Integralformeln aus den folgenden abgeleitet werden; weil
ndmlich

/dz(lnz)3 s
1—zz 16

ist, wollen wir setzen, dass

/ zdz(Inz)3
1—zz
ist und es wird
dz(Inz)® t dz(Inz)®> t
[ =P wnd /‘TIZ*—‘P‘EE

sein; nun werde aber zz = v gesetzt, dass zdz = %dv und Inz = %lnv ist und
daher (Inz)? = (Inv)3, wodurch nach Einsetzen

_ 1 rdo(no)® 1/
- 16 1—-0v 16 16

sein wird, woher 16P = P — % wird und daher P = —%, und so haben wir

diese beiden Integrationen

/dz(lnz) T /dz (Inz)? 7714'
1-z 1+z 1207
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es wird aber durch Reihen sein
/ —dzlnz)? T 1 + .+ + L+ g+ + L+ op +ete
1—-z 15 34 54 64 84

—dz(Inz)® 77 1 1 1 1 1 1 1 1
/ = C\E -t gt gta gree

1+z 120

§29 Weiter ist

dz(Inz)°*  =°
1—zz 8’
wir wollen festlegen, dass
/ zdz(In z)®
1—2zz
ist, dass wir daher erhalten
5 76 6
dz(Inz) :P—— und /dzlnz _ P—n—;
1—z 14z 8

nun wollen wir zz = v setzen und es wird
1 [do(lnv)® 1 °
P=% ihv_WM@_8>

sein, woher
6

s
pP=_"
504
wird und die daher abgeleiteten Integrationen sind
dz(Inz)® und /dz (Inz)®>  31x°
1—z 3 1+z 2527
aber durch Reihen findet man
dz(lnz)®>  8n® 1 1 1 1 1 1
1-z 6 __120<1+26+36+46+56+66+76+etc)
dz(Inz)® 317° 11 1 1 1 1
=— =-120(1—- 5+ - —=+=— =+ —etc],
/ 1+z 252 2673 T8 5 e T
sodass
6
1—1— +36+46+56+66+ +etc = oI5
ist und
1—1%—1—1%—1—1%—l ! +etc = st 31n
26 136 46 T 56 g6 ' 76 g6 30240  32-945°
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§30 Wir wollen auch die Fille betrachten, in denen A = 2 und w = 1 sind,
sodass « = 7 und aw = 7 sind; daher ist p = g = %, woher wir fiir jede der
beiden Reihen die folgenden Werte haben werden:

Fiir die erste: Fiir die zweite:
T s
S = Z—ﬁ T = 1
ds\ nm dr\ nm
dcu) =8/ dw) =3
ddsy 373 ddTy 3
dw? )~ 32¢2 dw ) 16
d’s\ 117t a3ty
dw®) 1282 dw?) 16

5771
512+/2

3617°
20482
276377

8192+/2
d’s 2461178

dw? 32768v/2
etc. et

U1
V)
Q.
a1
~

2l a

g

6]
oo

g

a1

Q.
2
9))
S
~

Q.
80\
Q.
80\

Q.
N
~

Q.
8\1

7~ N 7 N7 N7 N7 N7 NN
Qo
8 'S
= N
N U N N
Il
7~ N 7 N7 N7 N7 N7 NN
Q—‘Qa
NS
|
N—— N N N
Il
a1
N
»b‘v‘lm

e}

22



§31 Daher resultieren die folgenden Integrationen mit den entsprechenden
Reihen; aus der ersten Reihe entsteht zuerst

/ (14 2zz)dz
1+2z4

/ —(1—zz)dz(Inz)
1+ 24

/ (14 zz)dz(Inz)?
1424

/ —(1 —zz)dz(Inz)3
1+ 24

/ (14 zz)dz(Inz)*
1424

/ —(1 —zz)dz(Inz)®
1+ 24

/ (14 zz)dz(Inz)®
14 z4

/ —(1 - zz)dz(Inz)”
1424

7T
2V2
TUTT
2v2
377
3212
117
1282
5771°
512/2
3617°

2048+/2
2763777

81922
2461178

T 32768v2

1+1—1—1+1+l—l—etc
3 5 7 9 11 13
1—l—l+l+l—i—i+etc
32 52 72 92 112 132
2 2 2 2 2 2 2
BTF B ATETIE 3 ok
6 6 6 6 6 6 6
LT 7 TR TR
24 24 24 24 24 24 24
PN R IR TERE
120 120 120 120 120 120 120
16 T3 5 e To6 116 138 '€
720 720 720 720 720 720 720
S A A A R TR
_ 5040 5040 5040 5040 5040 5040 5040
=T T 3@ 5 98 118 138
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§32 Auf dieselbe Weise werden die Integrationen der anderen Ordnung
zusammen mit den Reihen sein:

dz _ow_,_ 1,1 1 1 1 1
1+zz 4 375 779 1113
—dz(lnz) 7 1 1 1 1 1 1
1tz 16 12 x2tmztatmina

dz(lnz)2 7 6 6 6 6 6 6 6

+ etc

T1zz 16 18 3 51 7t or Ty g T
/—dz(lnz)3_7'[4 £+6+6+6+6+6+6+etc
1+zz 16 14 3% 54 94 " 114 T 134

dz(Inz)* 57° 24 24 24 24 24 24 24

11zz 64 1 3 5 795 115 13
dz(Inz)> a® 120 120 120 120 120 120 120
==t =ttt ot t e

1—2zz 8 16 36 56 76 96 116 136
dz(Inz)® 6177 720 720 720 720 720 720 720
= = -t =~ t— — =+ —efc
1+zz 256 17 37 57 77 97 117 137
/ —dz(In z)7 1778 5040 5040 5040 5040 5040 5040 5040

+ etc

1-2z 32 18 T3 T T tgs Ty Toggs Tt

Diese Reihen aber sind dieselben, welche wir schon oben in 26 und 27 gefolgert
haben.

§33 Auflerdem aber verdienen diese Fille besonders bemerkt zu werden, in
welchen die Integrale in leichtere Formen aufgeldost werden konnen. Diese
Auflosung bezieht sich aber nur auf den Bruch
A—w Aw
42 tz ,
14224

ohne den Faktor 9 Z(In z)” um dies zu zeigen, wollen wir zuerst A = 3 und
w = 1 setzen, woher a = ¢, p=sin% und q = cos ¥ wird; dann tauchen aber
abwechselnd in der ersten Reihe die folgenden Briiche auf:

L
zz(1+2z) zz

1+z6 1—zz+z%
welche fiir zz = v gesetzt libergehen in

U .
1—0+ 02’
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weil also % = %% istund Inz = %ln v, kann daher eine solche Form

1 do(In )%
22i+1 | 1 — v+ ov

integriert werden, selbstredend in dem Fall, in dem v = 1 ist,

IL
zz(1 —zz) 2 2—2zz

1+2z6 3(1+4+2zz) 3(1—-zz+z%)’
welche fiir zz = v tibergeht in

2 2—v

31+v) 3(1—v+ov)

welche Form also mit % (Inz) oder 22,.1“ % (Inv)%*1 immer integriert wer-

den kann, nachdem v = 1 gesetzt worden ist.

2i+1

§34 In demselben Fall liefert die zweite Ordnung die folgenden Auflosungen:

L
zz(1—zz) 2z B v

1—26  14zz4+2z* 140400

welche mit 4 (Inz)? oder 22,1+1 42 (In v)? multipliziert immer integriert werden

konnen.

t —2z(1+2zz) 2 . 242z
1—2z26 3(1—2zz) 3(1+zz+z%)’
welche fiir zz = v
2 2+0
T30 =0)  3(1+0v+00)

wird, welche Formeln also mit % (Inv)?*! immer integrierbar sind; weil aber
in dieser Auflosung die Zahler sich nicht durch z oder v teilen lassen, braucht

man eine andere Auflosung, die man findet mit

—zz(1+2z)  2zz zz(1+2zz)
1-2z6 3(1—zz) 3(1+zz+2%)
oder
20 v(1+20)
31—v) 3(1+v+ov)

welche Formeln mit %(ln z)%*1 oder 22,.1+2 % (Inv)?*1 multipliziert auch eine

Integration zulassen.
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§35 Weiter, wobei A = 3 bleibt, werde w = 2 gesetzt, sodass a = %, p=
sin T und q = cos 7 ist, und aus der ersten Ordnung werden die folgenden
Auflosungen entspringen

L
z(1+z%) 2z z(1+ zz)

1+2z6  3(1+2zz) +3(1—zz+z4)’

woher durch Multiplizieren mit % (Inz)?i die Formeln, die im Falle z = 1 eine
Integration zulassen, entstehen:
IL.
—z(1-2z%)  —z(1-zz2)
1+2z6 1—zz+z%

die mit %(ln z)%*1 multipliziert im Fall z = 1 integriert werden kénnen. Aus
der zweiten Reihe gehen aber diese folgenden Reduktionen hervor:

L
z(1-z%  z(1+zz)
1—2z6  14zz+z%

welche mit 9 (Inz)* multipliziert integrierbar sind;

II.
—z(1+42z%) 2z z(1 —zz)

1—-2z6 3(1—2zz) 3(1+zz+z%)’

welche Formeln mit % (Inz)%*! multipliziert integrierbar werden.

§36 Es wird daher der Miithe Wert sein, diese Integrale durch direkte Be-
rechnung zu entwickeln, daher erreichen wir aus I. in 33 die folgenden
Integrationen:

1 /dv_al_rr
' 1-v+vw g 33
3

do(Inv)? (2 1) 5713
o [ el (2 1y sn
1—v+ov 7P g 324+/3
darauf gibt aber Formel II desselben Paragraphen, wo auch diese Reduktion
Geltung hat

—2zz(1 — zz) 2zz zz(1 — 2zz) 20 v(1—2v)

1+2z6 3(1+4+2zz) 3(1—zz+z%)  3(1+v) 3(1—ov+oo)
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mit 19%(Inv) multipliziert

1 /do(lno) dov(1 —2v)(Inv) p
_12/ ~ Mg T

6] 1+ l-v4+v0 gq 54’

von welchen Formeln die erste eine Integration zulédsst; es ist ndmlich

do(Inv)  nm

1+v 127

woher man die zweite findet

/ do(1-2v)(Inv) _ nm
1—v+4+ovv 18

§37 Auslin 34 folgt

1. 7/7:7
2/ 14+0v+ov q 63

5 1 do(lnv)? —(x32—p— e
8/ 1+v+uww T ¢ 813

aus II wird danach aber

1 [do(Inv) dov(1+2v)(Inv) 1 nn
_12/ g T 27

6] 1-v 1+o+vo qq 27°

wir haben aber oben gefunden, dass

/ do(lnv) 7
1-vo 6

ist, nach Einsetzen welches Wertes

/dv(l +20)(Inv) 7w
1+ov+ov 9

wird; es scheint daher besonders der Miihe Wert, die letzten Integrationen
entwickelt zu haben.
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§38 Wenn daher die Integralformeln

/dv(l—Zv)(lnv und /dv (1+420)(Ino)
1—-v+ov 1+v+ov

in Reihen verwandelt werden, findet man

/dv(l—Zv)(lnv)__1+1_|_2+1_1_2_1+e,[C
1—v+v0 4 9 16 25 36 49
und

do(1+20v)(Inv) 1 2 1 1 2 1

/ T+o+o0 ' 479 16 25 "3 a9

woher wir diese zwei Summationen, unserer Aufmerksamkeit nicht unwiirdig,
folgern

p o4 t.2 1. 1.2 1 1 2 1 7%

' 179 1625 36 49 64 81 100 7 10

mo14r—cgty -2l 2, 1,
© " T479"16 725 3649 64 81 ' 100 9

wovon die erste von der zweiten abgezogen

2,02 4,22 7
16 36 64 100 18

liefert, deren Doppeltes zu dieser Reihe fiihrt

1 _|_ + 1 n 1 2 g _ T,

9 16 25 36 9’
weil diese ja mit der zweiten {ibereinstimmt, ist die Gtiltigkeit beider Summa-
tionen hinreichend bestétigt worden; wenn also die zweite vom Doppelten

der ersten abgezogen wird, bleibt diese bemerkenswerte Reihe zurtick

- - D tere =0,
4 9 16 25 36 49 64 81 100 N

welche in Perioden, die 6 Terme enthalten, aufgeteilt die klare Ordnung in
den Zahlen erkenntlich macht, die natiirlich 1, —3, —2, —3, +1, +6 sind.

28



ZUSATZ

§39 So wie wir die oberen Integrationen durch wiederholte Differentationen
der Formeln S und T gefolgert haben, so erlangen wir auch durch Integration
andere und vollig einzigartige Integrationen; wenn namlich wie oben [3]

S:/pdz
z

ZAfw + ZA+w
14224
ist, von der man sieht, dass sie aufSer z auch den Exponenten w als Variable

involviert, so wird durch die natiirliche Beschaffenheit von Integralen, die
zwei Variablen involvieren,

/de:/dZZ/Pdw

sein, wo in der ersten Integralformel | Sdw, wihrend z als Konstante gesehen
wird, sofort z = 1 geschrieben werden kann; durch dieses vorausgeschickte
Lemma wollen wir also, weil

A wj:ZAer
/Pdw_ T 1xz2r

war, wobei P jene Formel

ist, die beiden oben behandelten Formeln, natiirlich S und T, auf diese Weise
entwickeln, und weil wir jede von beiden auf dreierlei Weise angegeben
haben, als erstes natiirlich durch eine unendliche Reihe, als zweites durch eine
endliche Formel und als drittes durch eine Integralformel; so werden auch die
Groflen, die fiir die Integrale f Sdw und f Tdw entstehen, einander gleich
sein.

§40 Wir wollen daher von der Formel S aus beginnen; da durch eine unend-
liche Reihe
1 1 1 1 1 1

S:A—w+/\+w_3A—w_3)\+w+5)\—w+5)x+w_etc

gewesen ist, wird

/'de: (A —w@)+In(A+ @) —In (3N — @) —In (3A + @) + etc + C
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sein, welche Konstante sich so definieren lédsst, dass das Integral fiir w = 0
gesetzt verschwindet, wodurch

"t Msiie MaTe  ete

/de—l A+w+1 3N —w ! 5A +w 7A —

sein wird, welcher Ausdruck zu folgendem reduziert wird

/Sd In A+aJ)(3A—w)(5A—|—w)(7x\—w)(9/\—|—w)-etc.
w = W) (BA + w)(5A — w)(7A + w) (9A — w) - etc’

da darauf durch die endliche Formel

-~ T
- TTW
2A cos I

tdw
st = [ 7
/ 2A cos 5§

sein, und wenn dort der Kiirze wegen 7% = ¢ gesetzt wird, sodass dw =

ist, so wird
[ = [ o
cos @

sein; weil wir aber wissen, dass

do v
/ - = Intan =
sin v 2

ist, wollen wir sinv = cos ¢ nehmen oder v = 90° — ¢ = 7 — ¢ und es wird

dv — d¢ sein, woher
—de _ 9
/ cosp Intan (Z 5)

war, wird

2Ade
T

wird; weil ja aber ¢ = 2« ist, wird § — ¥ = "(z Aw) sein, woher unser Integral
B A —w) (A +w)
/de = —lntanT = lntanT

sein wird; als drittes wird aus der Integralformel

S_/ZA—w+ZA+w %
a 14 z2A z
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aber erschlossen, dass

_A—w Aw
/de:/ z +z dz
1+ 224 zlnz

sein wird, welches Integral angenommen wird, von der Grenze z = 0 bis hin
zur Grenze z = 1 erstreckt zu werden; und so werden die drei gefundenen
Werte einander gleich sein. Und damit wegen der hinzuzufiigenden Konstante
nicht irgendein Zweifel iibrig bleibt, es verschwinden die Ausdriicke von selbst
im Fall w = 0.

§41 Wir wollen daher als erstes die Gleichheit zwischen der ersten Formel
und der zweiten betrachten, und weil jede von beiden ein Logarithmus ist,
wird

TA+w) A4+w)(BA—w)(BA+w)(7A —w) - etc

T T (- w0)BA T @) BA+ @) (7A T w) -ete

sein; weil daher der Zihler dieses Bruches entweder in den Fillen w = —A,
w = 3A, w = —5A, w = 7], etcverschwindet, ist es klar, dass in demselben
Fall auch der Tangens Null wird; der Nenner aber verschwindet entweder
in den Fillen w = A, w = —3A, w = 5A, w = —7A, etc, in welchen Fillen
der Tangens ins Unendliche wachsen muss; das passiert auch wie es soll.
Im Ubrigen stimmt dieser Ausdruck mit diesen, die ich schon vor langer
gefunden habe und in der ,Einleitung” dargelegt habe, tiberein.

§42 Das unendliche Produkt kann aber durch andernorts gefestigte Prinzipi-
en mithilfe dieses Lemmas, dass sich sehr weit erstreckt, auf Integralformeln
zurtickgefiihrt werden

a(c+b)(a+k)(c+b+k)(a+2k)(c+b+2k)-etc [z1dz(1—2z5)*
b(c+a)(b+k)(ct+a+k)(b+2k)(c+a+2k) -etc fchldz(l_zk)%

b—k
7

wenn nach jeder von beiden Integrationen z = 1 gesetzt wird. In unserem Fall
wird dahera = A4+ w, b = A —w, ¢ = 2A und k = 4A sein, woher der Wert
unseres Produkts

[222 1z (1 - 2#) e tan AT @)
[ 22A-1dz(1 — z44) ~5® AT
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sein wird; diese Integralformeln aber werden angenehmer, indem man z%A

setzt, dann wird namlich

=Y

(A +w)  [dy(1—yy) e
tan - —3Atw
4A [dy(1 —yy)~ =

sein, welcher Ausdruck natiirlich der ganzen Aufmerksamkeit wiirdig scheint.
SchliefSlich wird aus der gefundenen Integralformel auch sein:

=Int
14224 zlnz ntan 4)

/ —ZM@ MY 4z A+ w)

§43 Es wird daher der Miihe Wert sein auch spezielle Félle zu entwickeln.
Es sei daher zuerst A = 2 und w = 1 und durch den unendlichen Ausdruck
wird

etc

/de:1n3'5 ' 11-13 . 19-21 ‘27~29'35‘37'
1-7 9-15 17-23 25-31 33-39

sein, danach haben wir durch den endlichen Ausdruck f Sdw = Intan 3@" und

durch die Integralformel f Sdw = f _glJ:ZiZ) friTer dann aber aus der Gleichheit

der zwei ersten Ausdriicke

37 3-5 11-13 19-21

8 1.7 9-15 17-23°

und daher durch die beiden Integralformeln

tan etc

§44 Wir wollen nun festlegen, dass A = 3 und w = 1 ist und es wird durch
den unendlichen Ausdruck

/de—ln2.4 8§-10 14-16 20-22
1.5 7-11 13-17 19-23

etc
sein, als zweites durch den endlichen Ausdruck
/de = lntang =1InV3 = %1113,

sodass
19 14-16

8. . .
711 13-17

2-4
\@—1‘5- etc
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sein wird; der Wert des Produkts wird durch Integralformeln

Jdy(1—yy)~
[dy(1—yy)~

sein. Schliefdlich liefert die Integralformel
(1—2zz) dz
/de_ /71“6 =

§45 Auf dieselbe Weise wollen wir die andere Formel T entwickeln, deren

Wert durch eine Reihe
T— 1 B 1 L 1 B 1 L 1 B 1 4 et
T A—w AHw B3V —w 3M+w BA—-w BSA+4w ete

sein wird; daher wird

WIN| o

/wa: —InA—w—-In(A+w)—In(BA —w) —In (3A + w) —etc

sein; weil dieser Ausdruck fiir w = 0 verschwindet, wird

/T o Mo 2507
M —ww AN —ww  25AN — ww

sein; weil aber durch durch die endliche Form T = 73 tan 7% ist, wird

ndw mu
T — ihad
/ dw = "0

-etc

sein, wo fiir 3¢ = ¢

/ Tdw = /dytango = —Incos¢

sein wird, sodass

Tw
/wa = —lncosﬁ

ist, dessen Wert im Fall w = 0 von selbst gleich 0 wird; schliefSlich haben wir
durch die Integralformel

A—w )\+w

—z dz
Tdw = :

/ “= / 1—22A zlnz’

das Integral muss ebenso von der Grenze z = 0 bis zur Grenze z = 1 erstreckt
werden.
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§46 Der Vergleich der beiden ersten Werte liefert unmittelbar diese Gleichung

1 _ AA 9AA 25 A 49A A
cos 3¢ M —ww A —ww 25A —ww  49AN — ww

s = (1= 53) (o) (1= zn) (1 agag) et

oder wenn die einzelnen Faktoren wieder in einfache entwickelt werden, wird

etc

nw_A—l—w A—w 3V +w 3A—w BbA+w BSA—w

oSN A A 3\ 3\ 5\ 50

etc,

welche Formel mit der oben (42) dargebotenen Reduktion verglichen gibt:
a=A4+w, b=A, ¢=-—w, und k=2A,

woher wir erschliefien, dass gilt

w—1

Um aber aber den negativen Exponenten z~“~" zu entfernen, wollen wir das

obere Produkt so darstellen

TTw _/\—w.)x—i—w.3/\—w.3}\+w.

27 A A 31 3y Cfe

und es wird nach angestelltem Vergleich
a=A—w, b=A, c=w und k=2A
sein und so wird durch die Integralformeln

mw  [z971dz(1 -2
COS —— = Aw
2A [z0-1dz(1 — 224) %

sein, welcher Ausdruck nicht auf eine leichtere Form zuriickgefiihrt werden
kann.
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§47 Es sei nun sogar A = 2 und w = 1 und unsere drei Ausdriicke werden
sein:

L
4 36 100 196
/Td =3 35 99 o5 e
oder
/wa lr12-2‘6 6-10'10-14'14-etc.
1-3 5.7 9-11 13-15
1L
/wa: —lncos% = %an,
sodass
7\[_22 6-6 10-10 14-14 - etc

1-3 5.7 9.11 13-15
ist, welches Produkt durch die Integralformeln so ausgedriickt wird

[dz(1—2z%)~
[dz(1—z%)~

B (14+2zz) dz —dz
/wa / 1—z4 lnz_/(l—zz)lnz’
welches Integral also von der Grenze z = 0 bis hin zu z = 1 erstreckt den Wert

% In 2 liefert, die Beschaffenheit welcher Gleichheit natiirlich schwer klar klar
wird.

=2

Nl= =G

III.

§48 Es sei schliefSlich wie oben A = 3 und w = 1 und die 3 Formeln verhalten
sich so

L
/wa—l 2 g % tc—ln3 3 9.9 15-15 21-21 otc
. 8 80 224 T 2.4 8.10 14-16 20-22
1I.
/wa:—lncosﬁ:—ln\@:lnz,
6 2 V3
sodass
2 33 99 15:15 21-21 otc
\@_2-4 8§-10 14-16 20-22
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ist und daher durch 2 Integralformeln

1
2
5
3

V3 B Jdz(1—26)"

(14 2z) dz
/Td / 1-26 Inz’

die fiir zz = v gesetzt iibergeht in diese

/wa / —do(1+v)

(1—23)Ino’

II1.

Daher ist also klar, dass man mit dieser neuen Methode zu Integralformeln
gelangt, die sich bis jetzt durch bekannte Methoden auf keine Weise entwickeln
oder zumindest miteinander vergleichen lassen.
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